2 - SULTES - COURS

) Definiti i o

Définition 1 :

Une suite numérique u est une fonction, défivie de N dansR, a partir d'un certain rang vy , c'est-a-dire pour tout n = np .
Sinest un entier 2o, limage de v par u sera notée u, (plutdt que u(n)) @ se lit « un » on « u indice n ».

Ow dira dowc que n, est le terme d'indice v de la suite u,

Ow dira que la suite n est la suite de +erme général n, .

Elle pourra également étre votée (uy,)ysy, » o4 Plus simplement ().

En pratique :

We suite peut-étre définie :

1. Par une formule explicite permettant de calculer u, en fonction de n pour tout n > wy @ uy, = £f(n).

2. Par uve relation de récurrence permettant de calculer um terme en fouction du (on de certains) +erme(s) précédent(s).

Par exemple, ['éoalité suivante : n, .4 = f(u.), est une relation de récurrence dans laquelle tout terme de la suite u se calcule en
fouction du terme précédent.

Txercice 1

Définition 2.

La suite (n,) est dite .

o Croissante o partir dn rang vy, St poUr tout N 2 M4 tneq 2 U

e Décroissante & partir durang vy, si pour tout n =1t tyq S to

e WMovotone a partir d'uw certaiv rang, si elle est croissante on décroissante a partir de ce ravo,
e Constawnte A partir du rang wy, si pour Tout n 2 vy : tyq = U
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) Suites ari . . trignes

Défivition > :

o Lasuite (h,),s, estdite arithmétidue si et senlement <i il existe un réel r tel due pour tont entier N2 Np: Uywq = Uy + 1.
nvzng

La constante réelle v (indépendante de n) est appelée raison de la suite.
e La suite (MV,)V,ZWD est dite géométridue si et seulement si il existe un réel g tel que pour tout entier v 2 np: Uy = x U, .

La constante réelle q (indépendante de v) est appelée raison de la suite.




Formules explicites :

e Si (1) est une suite arithmétique, alors pour fout n =0 ona ., =unp +n X 1.
o Si (1) est une suite arithmétidque, alors pour fout n =0 ona: i, = up X 4"

Somme de termes consécutifs d'ume progression géométridue :

,‘_&1V|+1
5011“0]6?\513‘Alors:1+4+m+4“:_1 -
Propriéte :

O Si0DZq<1
Soit g € [0, +o[. Alors : m 4" = 31 Sig=1
n—>+00 i
+00 Sig>1
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2 - SULTES - EXERCICES

Tewmps indicatif a consacrer aux exercices : 3 A 5h.
Exercice 1 :
Pour chacune des suites définies ci-dessouns, ndiguer s'il s'agit d'une défivition explicite on par récurrevce ; puis calouler u

1. Pour tout v € N*, n, =u +1 + 1.
n

2.1y =2 et pour toutn =1, Uy =n+1+ i
MVI

2. Up=1, Uy=2 et poutr tout n =0, Uyso = Uyeq + i
n

Exercice 2. .
Pour thacune des suites définies ci-dessons :
a) Calenler : iy, +1 et Uy .
b) Calenler : iy, — t.
¢) Détermiver le sens de variation de la suite (u,).

1, =3n+1 2. U,=n? 3.{/lw:1+1
n
Exercice 3
Etudier le sens de variation de chacuve des suites définies ci-dessous :
a) hy, = izn
1+u
b)u,=u?-5nu
]
c) n, =5 x (éj .
3
Exercice 4 .

1. Démontrer due la suite u défivie par . u, = 2 n +1, pour tout v € N, est arithmétigue.
Ow précisera sa raisov et son prewmier terme.

4
2. Démontrer que la suite v définie par 1 v, =5 x [%j , pour tout v € N, est géométridgue.

On précisera sa raison et son preimier terme.

Exercice 5 .

Solt u la suite définie par : up = 20 et pour fout n € N, U, 41 = % Uy + 2.

Ow défivit alors la suite v par 1 v, = n, — 20, pour tout v € N,
1. Démontrer que la suite v est une suite géométrigque dont on déterminera la raison et le premier terme.
2. BExprimer v, ; puis u, , en fonction de w,

Exercice G :
Solt ut la suite définie par 1 up=2 et ty.q = % U, PoUr tout n € N, On pose : Sy =Up+ g+ wo + Uy .
1. BExprimer u, en fonction de w.

2. En déduire une expression de S, en fouction de w.
3. Etudier la limite de u . ; puis de S, lorsdue v +end vers +o.




