2 - SULTES - EXERCICES - CORRECTION

Exercice 1 :

1. Pour fout v € N*, n, =v +1 + 1
n

La suite un est définie par une formule explicite.
1 _4x3+1 13

1
=2 +1+ — =4+
" 3 3 3 3

2. U= 2 et pour tout n=>1, hyq=n+1+ l‘

MV\

La suite u est définie par récurrence.
Ewposaw+w:1,owa:t/\2:1+1+i :2+1:M :i‘

U4 2 2 2
Enposantn=2, 0na:nz=2+1+ 4 :%+%:%X5—+2:ﬁ‘

“y 5 5 5
2. o =1, 4= 2 et pour Tout N >0, tus+z = Uusr + —

MV]

La suite u est défivie par récurrence.

Evnposaw’rvn:o,owa:m:mwi=2+%:2+1:%‘

“Up
Evnposanrw:’\,owa:Mg:MZJri =%+1=M=i.
ny 2 2 2
Exercice 2. :
1 ny=3n+1.
Au+1=3Bn+1)+1=3n+2 Unr1=2 M+1)+1=3n+3+1=3n+4.

b) nuii—nn=3n+4)-(3Fn+1)=2%2n+4-3n-1=3,
¢) Pour tout v € N, hy4 — Uy = 3 > 0. Donc la suite n est (strictement) croissante.

Z.MH:VIZ.
a) h,+1=n2+A1. Unsr=(+1) 2.
V) hpsr—tha=WM+1)2=n2=W02+20n+1)—-u2=2u+1.

¢) Pour tout v € N, hysq — Uy =21 +1 >0, car n> 0. Done la suite u est (strictement) croissante.

2.0, =1+ 1.
n
A u,+1=1+ 2 41=24 2, Moer =1+ ——
n n n+1
J— + p—
b)MVMA_Mw:('\‘*‘LJ_('\‘*‘l):'\‘FL—'\—1:L—izw (Vl ,U: 1 .
n4+1 n n+1 oM+l m nm+1) nm+1)

¢) Pour tout n € N, hyoq — U, = —
nn+1)

<0, car v > D. Povc la suite u est (strictement) décroissante.



Exercice 3 ¢

—n
a) n, = 1—‘?omr+om+v1 eN,ona:

+v
o A=0+) 4-w . 4= () -(-w@ 4w —n—nf —(2+4n—2n—n?)
e 1+M+1) 14w 24w 1+n (2+n)(1+n) (2+n)(1+n)
B —n-n? =2 —n+2n+n? B -2
(2+w)(1+w) (2+w)(+v)
Pour tont v € N, Uyq — Uy = _z <0, car v > 0. Pone la suite u est (strictement) décroissante.
(2+w)(1+n)

b) n,=u2—=5u Pour foutn € N, on a:

Wner = Uy =((+1)?2=50+1))-*=5n)=MZ+2n+1-(5n+5)) -n*+5n=n2+2n+1-5n-5-n*+5n
=2n—-4

Uit — Uy 20 2n—-420 21240 2.

Pour tout entier u> 2, Uy — Uy = 21— 4 > 0. Donc la suite u est croissante a partir de v = 2.

n
¢) Uy =5x [%) . Pour tout v € N, on a

n+1 " n n n n
T :EX[%) —5x(%j :5(% x%—s[%j :5(2j (3—1):5[%j L 2-3
B) 3 B) 3 B) B) 3 B) B
4 4
:6[%] __1:_6[%) x1~
2) 3 B 3

n
Pour toutn e N, hyiq— U, =—5 (%} X % < 0. Done la suite u est (strictement) décroissante.

Exercice 4
1 Uhy=2n+1 Pour tout v € N, on a :

Wirg == (Bn+4)=(Bu+1)=2v+4-2n-1=3,
La suite u est done arithmétique de raison 3 et de premier terme up =3 x 0 +1 =1,

n
2.V,=5x (%) . Pour tort v € N, on a :

n+1 n
VW+1:6X(EJ :5[%J X%:\/MX%_
B) B) 2 2
2

0
La suite v est donc géométrique de raison % et de premier terme Vo, = 5 x (gj =5x1=5,



Exercice 5 .

1. Pour tout v € N, o & i V4 = Uysq — 20 = % Ny+t2—-20= % Ny —19.

OF iNuw=WU,—20,donc : h, =V, + 20.

Ona done iV rai= 2 (Vi+20) =18 = vt Ax20-18= L v+ L x2x10-18= L v 41 -18= 2 V..
10 10 10 10 10 10 10

La suite v est donc géométrigue de raison ¢ = % et de premier terme v =tp— 20 = 30 — 20 =10.

v
2. Ov a done pour tout n € N, V=V x 4" =10 x (%j .

n
Ow ew déduit enfin gque pour tout v € N, u, =V, + 20 =10 [i] + 20.

Exercice G ¢

n
1. La suite u est aéométridue de raison ¢ = % dove pour toutn e N,ona:u,=upx q"=2 x [%} .

0 1 n 0 1
2.5, :Mo+m1+‘..+mw:2(éj +2(%) +.\.+2[2j =2 (éj +(2j +
2 2 B) 2 2
2 n+1 [ZJV\+1
BT
cax 2 =2 i3]
3

3

n
S‘Or:os%d,domc: lim (éj =0.Onen déduit gque: lim S,=6x(1-0)==0.

n—>+0 n—>+0o0



